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1. Sea f(z)=3(3)" -2, 2 €R.

(a) Halle una férmula para f~1(y).

Solucion.

Seccién:

(b) Dibuje la gréfica de f.

0+ | —y=/f)
y=3(3)"-2 < y=3.27"-2
: +2
< 271 - yT 54
2
— x = —log, y;—
Por tanto ‘ ‘ ‘ ‘ ! ‘
-6 -4 =2 4 6
1 Y+ 2 \2\_ 9
7y =—logy=—0—,  y>-2 V==
2. Resuelva log, , €® = 2.
Solucion.
log,,,e*=2 < (e+z)’=¢® e+a>0, eta#l
— etaz=c¢
— z=c"—e,
, 1
3. Silog, x = 3 halle el valor exacto de log,. x.
Solucion.
log, = 1/3 1

1 = .
e log,(e?) 2 6

4. Dibuje las graficas dey =2y y = (%)x

Solucion.


https://pennance.us

y=2°

-6 -4 =2 2 4 6

5. Haga un dibujo de las graficas de las relaciones y = log, z y y = log; s, z.

Solucion.

6. Haga un dibujo de las gréficas de las relaciones siguientes. Indique interceptos y
asintotas (si las hay).

(a) {(z,y)ry=2"-1} (b) {(z,y) 1z =logy(y + 1)}
10—y =211 10 { = =logy(y + 1)
5 5
6 —4 24— 6 6 —4 s 4 g
y=-1 y=-1

7. Haga un dibujo de la grafica de la funcién f(z) = —In|z|.



8. Sea f(x) = 3(%)z -2,z €R.
(a) Halle una férmula para f~1(y).

Solucién.

y=331)"-2 <= y=3.27"-2

1
2
2
3
2
= x——logzyg

(b) Dibuje la gréfica de f.

10 |—y=f(z)

y=—2
9. Sea

x? siz <0.

flz) = {ln(x—l— 1) sixz >0,

Si g(z) = f(|z|), dibuje la grafica de g en el plano cartesiano.



w

1
T

Observacién. g es una funcion par. Para x > 0, la grafica es una traslacion de In x una
unidad hacia la izquierda.

10. Resuelva logs(z) + logs(z —24) = 4.

Solucion.

logg(z) + logg(z — 24) = 4 <= logs(z(z —24)) =4
— 2 —24x—81=0, z>24
— (z—-2T)(x+3)=0, z>24
— x =27.

11. Resuelva log; olog; ologs (%) =0.

Solucion.

log, (10g3 (log3 %)) =0 <= log, (log3 %) =1
— log3% =3
= 1=27
= =5

12. Silog, x = %, log,y = % y log, 2z = %, halle:

(a) log, (yﬁ)

Solucién.

2
In (ﬁ) = 2(1nx—lny—lnz)

yz

:2(35—42—45)
105

104
T



(b) log.. x

Solucion.

10g62 xr =

13. Sea f(y) =logyy v g(y)

log.z  log.x 1

log, (e?) 2 6

|
%. Halle la constante k si f = g.

Solucién.
| Iny Iny Iny
O = — _
B2V = m2 K
<= k=1In2.

14. Sea f(t) = 2' y g(t) = e**. Halle la constante k si f = g.

Solucion.

21‘, — (J—kt

15. Silog, M = 3

%7 log, N = % y log, L =

(a) logy(L - M)
Solucidn.

log, (L - M) = log, L + log, M
3 1 4

57575
log, M

log, N

Solucion.

log, M 1/5 1
log, N 2/5 2

(c) log, (”L'M)

(b)

N3

57

< tln2 = —kt
<— k=—1n2.

evaltie las expresiones siguientes:

Solucion.
L-M 1
log, ( N3 ) = §(logbL + log, M) — 3log, N
14 5 2
25 5
__4
=z
(d) logy M
Solucién.
logg, M 1
ey log, N 2

16. Suponga que log, s = A, logg t* = 6A% y log, r = 2A3. Halle (en términos de A):



2
(a) log, sy log,t. (b) log, (5775)

Solucion.
log, s .
A=1 = . Solucién.
0845 =7 o, 4

Como log,4 = 2, se tiene log,s = 2

2A. Ademss log, gT) = 2log, s + logy t — logy 1
1

logg t? = 2loggt = 6A4% — loggt:?)AZ:&. —4A+9A4% — 243,
log, 8

Como log,8 = 3, se tiene log,t =

9A2.

17. Sin es un enteroy 0.8451 < log;,n < 0.8459, halle el niimero de digitos en la expansion

18.

decimal de n'%.
Solucién.
0.8451 < log;yn < 0.8459 <= 10°%*" < n < 10%%*?
— 1084.51 < nlOO < 1084‘59'
Luego

1084 < nlOO < 10857

y n'% tiene 85 digitos.

Observacién. Por la construccién del sistema de numeracién indoarabigo, un ntimero
natural entre 10" y 10"! tiene exactamente n -+ 1 digitos en su representaciéon decimal.
En base 2, el nimero de bits necesarios para almacenar un entero se obtiene de manera
analoga tomando el logaritmo en base 2.

10z
721}—}—1 — i
49 '

10x
2z+1 _ l 20+1 _ (7—2\102
7 =19 = T =(777)

Resuelva sobre los reales:

Solucion.



19. Resuelva logg(z) + logs(z — 24) = 4.
Solucién. Véase el item 10. La solucion es x = 27.
20. Resuelva Inz 4 In(z — 3) = In40.
Solucion.
Inz +In(z — 3) =In40 < In(z(z —3)) =1n40
<~ z(x—-3)=40 y x>3
= 2 -3x—-40=0 y x>3
— (z—-8)(x+5) =0y >3
& 7 =28.

21. Halle nimeros reales a y b tales que

<x2+2x+1
log (L T2X T2

o ) =alog(x +1)+0.

Solucion.

2 +2r+1
log o

) = log(z + 1)* — log 25

= 2log(x + 1) — log 25.

Luego
2log(x + 1) —log25 =alog(x + 1)+ b para todo x > —1.

Al poner z = 0 y usar log 1 = 0 se obtiene b = —log 25. De ahi, a = 2.
22. Escriba 3% — 6(3%) como una diferencia de dos cuadrados.

Solucién. Completando el cuadrado,

= (3" —3)* - 32
23. Siln(ey) =Inz —In(x + 1) + 1, demuestre que y = f_ T
T

Soluciéon. Como 1 = Ine,

In(fey) =lnz —In(x +1)+1 = In(ey) =Inz —In(z + 1) + Ine

— ln(ey)—ln< o )

r+1
. ex
ey =
Y z+1
——— = r
y_x—l—l'



e, eT . ., et (e®)
24. Encuentre la funcién inversa de g(x) = e“ . Nota: por definicién, e® = e(e )

25.

Solucién. Si f tiene inversa, y = f(z) <= x = f~'(y). Basta despejar x en términos
de y:

x
e€

y=e" = Iny=e"
<= In(lny) =¢€°
< In(In(lny)) = =.

Por tanto
g_l(y) = ln(ln(ln y)), y > €.

Encuentre la funcién inversa de g(z) = In(In(z + 4)) — 2.

Solucién.
y=In(ln(z+4)) -2 < y+2=mn(In(z +4))
= eV =1In(x +4)
— P =g 14
— z=¢""_4
Por tanto
- eyt2
9 ' (y) = 4,  yeR



